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ساعت 3 امتحان: وقت فوریه آنالیز درس ترم پایان امتحان

است؟ برقرار توابع از کلاسͬ چه برای فرمول این کنید. اثبات Rn در را فوریه تبدیل وارون فرمول .١

بنویسید. را متناهͬ آبلͬ گروه ͷی روی (character) مشخصه تعریف الف- .٢

چرا؟ است؟ چند دوگان گروه اعضای تعداد چیست؟ مشخصه�ها مجموعه روی دوگان گروه عمل تعریف ب-

بنویسید. را Zn گروه دوگان گروه اعضای پ-

دهید نشان ،
∫
Rn |ψ(x)|2 dx = 1 که ψ ∈ S(Rn) کنید فرض .٣

( ∫
Rn

|x|2|ψ(x)|2 dx
)( ∫

Rn

|ξ|2|ψ̂(ξ)|2 dξ
)
≥ n2

16π2

با است برابر g(x) = (1− |x|)χ(−1,1) تابع فوریه تبدیل دهید نشان الف- .۴

ĝ(ξ) = (
sinπξ

πξ
)2

کنید: اثبات ،α صحیح غیر مقدار برای را زیر رابطه پواسون جمعͬ فرمول ͷکم به ب-

∞∑
n=−∞

1
(n+ α)2

=
π2

(sinπα)2

� کنید: اثبات s > 1 برای را زیر رابطه الف- .۵

∞∑
n=1

1
ns

=
∏
p

1
1− p−s

داریم: s −→ 1+ وقتͬ دهید نشان ب-

∑
p

1
ps

= − log(s− 1) +O(1)

باشید. موفق
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