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ͳخط جبر
١٣٩٣ خرداد ٨ پنجشنبه ΁تاري ترم میان امتحان

ساعت ٣ مدت:
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تش΋یل1 آن جم΄ و ضرب جدول نوشتن با F2 = {0, 1} عضوی دو میدان شامل F عضوی چهار میدان Έی الف)
دهید.

ضابطه با T : F → F نΎاشت دهید نشان نوشته، F2 روی برداری فضای عنوان به F برای پایه Έی ب)
بنویسید. گرفته�اید نظر در که پایه�ای در را ͳخط تبدیل این ماتریس و است ͳخط تبدیل Έی T (α) = α2

گیرید.2 نظر در را A =

 1 2 4 −1 5
1 1 3 −1 3
−1 −2 0 1 3

 ماتریس

آورید. در یافته کاهش ͳان΋پل به�صورت را A الف)
کنید. محاسبه را A رتبه ب)

بیابید. Ax = 0 معادله جوابهای برای پایه Έی ج)
بیابید. A ͳستون فضای برای پایه Έی د)

آورید.3 بدست را هستند متمایز اس΋الر دو b و a که A =


a b b · · · b

b a b · · · b
... ... ... · · · ...
b b b · · · a

به�صورت n×nماتریس دترمینان

Rه΋بطوری م�ͳشود یافت V در A ناصفر ماتریس دهید نشان Mn(R)است. از بعدی n+1 زیرفضای Έی V الف)
.detA = 0

نیست. معتبر (الف) قسمت ح΋م باشد، n بعد از V اگر دهید نشان مثال Έی ذکر با ب)

Sφ ◦ φ = φ خاصیت در φ : V → V ͳخط تبدیل کنید فرض است. R روی متناه�ͳالبعد برداری فضای Έی V
کند. صدق

.imφ ∩ kerφ = {0} و V = imφ+ kerφ دهید نشان الف)
روی که است قطری ماتریس Έی با متشابه کند صدق P 2 = P در که P ∈ Mn(R)ماتریس هر دهید نشان ب)

دارند. قرار 0, 1 فقط آن قطر
.rank(P ) = trace(P ) داریم کند صدق P 2 = P در که P ∈ Mn(R) ماتریس هر برای دهید نشان ج)

T.کنید محاسبه را V بعد م�ͳگیریم. نظر در را متقارن ماتریس�های همه از متش΋ل Mn(R) از V برداری زیرفضای

باشيد موف͚ق


