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گروههایخطͬ
١٣٩٢ دی ٢١ شنبه تاريخ ترم پایان امتحان

ساعت ٣ مدت:
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،2 مخالف مشخصه از F میدان ͷی روی البعد متناهͬ برداری فضای ͷی V همهجا زیر مسائل در
انعکاس است. آن با متناظر مربعͬ فرم q : V → F و ناتبهͽون و متقارن دوخطͬ فرم ͷی b : V × V → F

مͬ�دهیم. نمایش τu با را u ∈ V آنیزوتروپ بردار امتداد در

قطری1 همزمان بطور نتوان را آنها که بزنید مثال b1, b2 : R2 ×R2 → R ناتبهͽون و متقارن دوخطͬ فرم الف)دو
کرد.

دارد؟ وجود R3 روی ناتبهͽون و متقارن دوخطͬ فرم چند ایزومورفیسم حد در ب)
مͬ�آید؟ بدست ایزومورف غیر دوبدو گروه چند گیریم نظر در را قبل قسمت فرمهای متعامد گروه اگر ج)

کنید.2 ثابت را آن خوشتعریفͬ و نوشته را (V, b) ویت اندیس تعریف الف)
است. 1

2 dimV مساوی یا کمتر (V, b) ویت اندیس دهید نشان ب)

3.σ ∈ O(V, b) و dimV = n کنید فرض
.dimFix(σ) ≥ n − r دهید نشان آنگاه باشد انعکاس r حداکثر حاصلضرب σ اگر الف)

s = n − dimFix(σ) دقیقاً حاصلضرب بصورت مͬ�توان را σ دهید نشان باشد ناتبهͽون Fix(σ) اگر ب)
نوشت. کمتر) نه (و انعکاس

Rخلاصه بطور را باشد متناهͬ میدان ͷی F زمینه میدان حالتͬ�که در O(V, b) متعامد گروه مرتبه کردن پیدا روش
کنید. تشریح

Sشوند جابجا همدیͽر با τv و τu انعکاس دو اینکه برای کافͬ و لازم شرط کنید: بررسͬ را حͺم این درستͬ الف)
باشند. عمود هم بر یا باشند خطͬ وابسته v و u یا که است این

.− id = τe1
· · · τen

دهید نشان باشد. (V, b) برای متعامد پایه ͷی {e1, · · · , en} کنید فرض ب)
آورید. بدست را − id اسپینوری نرم ج)

T.نوشت برگردان دو حداکثر حاصلضرب بصورت مͬ�توان را O(V, b) عضو هر دهید نشان اختیاری) (سوال
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