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اعداد نظریه
١٣٩٢ دی ٩ دوشنبه ΁تاري ترم پایان امتحان

ساعت ٣ مدت:
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مرب΄1 دو مجموع بصورت م�ͳتوان را 22 × 53 × 74 ،23 × 52 × 73 اعداد از Έکدامی الف)
نوشت؟ ΀صحی

طوری�که به باشند موجود y و x گویای عدد دو n مثبت ΀صحی عدد برای اگر دهید نشان ب)
دارند. وجود خاصیت همین با y و x ΀صحی عدد دو آنΎاه ،n = x2 + y2

آورید.2 بدست (x, y) = 1 شرط با را x2 + y2 = z3 ͳدیوفانت معادله جواب�های همه الف)
کنید). استفاده ͳگاوس اعداد بوسیله ͳفیثاغورث سه�تای�ͳهای آوردن بدست روش از :ͳراهنمای)

بیابید. (x, y) = 1 و xyz ̸= 0 شرط با قسمت معادله جواب Έی ب)

کنید.3 بیان را اول اعداد قضیه صورت الف)

. lim
n→∞

pn log(pn)
n log(n)2

= 1 دهید نشان م�ͳگیریم. اول عدد nـ�امین را pn ب)

همΎراست.
∑
اول p

1

p log(p)
سری دهید نشان ج)

R.
(
5

q

)
= −1 طوری΋ه به کنید ͳشناسای را q اول اعداد همه

S.کنید محاسبه را 41 پیمانه به اول ریشه�های تعداد الف)
بیابید. 41 عدد پیمانه به اولیه ریشه یك ب)

T.
∑
d|n

µ(d) = 0 داریم n > 1 برای دهید نشان الف)

عدد مثبت مقسوم�علیه�های تعداد τ(m) اینجا در ،
∑
d|n

µ(d)τ(d) = (−1)ω(n) دهید نشان ب)

است. m اول مقسوم�علیه�های تعداد ω(m) و است m

آورید.7 در یافته تقلیل بصورت را f = 5x2 + 9xy + 5y2 دومتغیره ͳمربع فرم الف)
بیابید. را −19 مبین با تقلیل�یافته ͳمربع فرمهای همه ب)

دارند؟ وجود −19 مبین با غیرهم�ارز دو به دو یافته تقلیل فرم چند ج)
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