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خدا نام به
١٣٩١ خرداد ٢۴ چهارشنبه ΁تاري ͳخط های ترمگروه پایان امتحان

ساعت ٢١
٢ مدت:

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
Έی q : V → F و 2 مخالف مشخصه از F میدان Έی روی البعد ͳمتناه برداری فضای Έی V زیر مسایل در
شود. ͳم داده نمایش σu با u آنیزوتروپ بردار امتداد در V به V از ͳاس΋انع تبدیل است. ناتبهΎون ͳمربع فرم

آورید.1 دست به را b علامت گیریم. ͳم نظر در را زیر صورت به شده تعریف b : R3 × R3 → R ͳدوخط فرم

b(x, y) = xt

0 0 1
0 1 0
1 0 0

 y, (x, y ∈ R3)

كه2 طوری به است موجود V از U ناتبهΎون زیرفضای دهید نشان باشد. O(V, q) در برگردان Έی τ كنید فرض
τ |U⊥ = id و τ |U = −id

3.σuσv ∈ Ω(V, q) دهید نشان .q(u) = q(v) و باشند V در آنیزوتروپ بردار دو v و u كنید فرض الف)
اسپینوری نرم θ : SO(V, q) → F×/F×2 اینجا در كه Ω(V, q) = ker θ دهید نشان dimV = 2 اگر ب)

است.

Rͳآبل زیرگروه Έی دارای SO(V, q) دهید نشان .n = dimV > 3 و عضوی q ͳمتناه میدان Έی F كنید فرض
كرد؟ بهتر توان ͳم را پایین كران این آیا است. qn−2 حداقل مرتبه از

S.n = dimV كنید فرض
است. SO(V, q) در نیمدور Έی σuσv دهید نشان آنΎاه باشند V در متعامد آنیزوتروپ بردار دو v و u اگر الف)
تا 2[n/2] حداكثر حاصلضرب صورت به توان ͳم را τ دهید نشان آنΎاه τ ∈ SO(V, q) و n > 3 اگر ب)

نوشت. نیمدور
است؟ معتبر (ب) قسمت ح΋م آیا n = 2 اگر ج)

تا n از كمتر اكیدا حاصلضرب صورت به كه طوری به است موجود τ ∈ SO(V, q) آیا باشد زوج n > 4 د)
شود؟ بیان نتواند نیمدور
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